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2 (a) (i) (2,0 val.)

Seja a, = (_nlf arcsm( +1); entao |a,| = -3 |arcsm( +1)|. Sabemos que |arcsinz| < 7/2
para todo o = € [—1, 1]; portanto
< T 1
2| 2 n2’

s 1
Sabemos que a série de Dirichlet 7 | % converge, daqui segue que a série Y >~ | 2 -1 também
converge, logo pelo Critério de Comparagao concluimos que a série >~ |a,| converge.

Desta forma, a série original converge absolutamente.

2 (a) (ii) (1,5 val.)

Seja b, = ",;Tl) Temos
by 3(n+2)? 7"t 1 2)? 1 2\2 1
lim — = lim (n+2) m = lim —M: im _<n+ > =—<1
n—oo n n—oo 7T”+2 3(n —+ 1)2 n—oo Tr (n + 1)2 n—oo T \N + 1 T

Pelo Critério de D’Alembert concluimos que a série converge (e como é de termos positivos,
também converge absolutamente).

2 (b) (2,5 val.)

2)n— 1 L. . . -
A série Y2, (G e e geométrica, com o primeiro termo a = —2 e com a razao r = —2. O
modulo da razao ¢ |r| = 2 < 1, logo a série converge e a sua soma é
a —2/3 2
1—r 1+2/3 5
2 . . 2 _ 1 _ 1
A série Zn 9 © telescopica, p01s o seu termo geral tem a forma o i | T
Denotando b, %, obtemos Y >°, 2= = > """ b, — b2, logo p = 2. Como existe o limite

lim,, o b, = 0, concluimos que a série telescopica dada é convergente e a sua soma é by + by —
. 1 3
hmn%oo(anrl + bn+2) =1+ 3 0= 5

Usando a propriedade conveniente das séries (ver o ex. 5 (a)), concluimos que

= /(=2)"! 2 >_°°(—2)n—1 =~ 2 2 3 1
Z( 31 1 _z; 3n-1 +;n2—1_ 57210

n=2 n=

3 (3 val.)

Seja ®(z) uma primitiva da fungio arctan(z?) (uma tal primitiva existe porque esta fun¢ao
é continua); pela Formula de Barrow temos

2+
F(z) = / arctan(t?) dt = ®(vVa2 + 1) — ®(sin(z?)).
sin(z?)

F'(z) = (@( 21— cp(sm(x?)))' — (Va1 1) (Va2 £ 1) — @ (sin(22)) (sin(z?))

= arctan(z® + 1) 27 — arctan(sin?(2?)) cos(x?) 2z.

1
2vVa?+1

Substituindo z = 0, temos F’(0) = arctan(1) - 3 - 0 — arctan(0) - 1- 0 = 0.



11, («) \/“;—2‘:;—'{”

2

4 }erMWCLIm[JHﬂ 1‘7'7}2—-/\; A
nhon
A\JI—T/Q /- 44/'4)4/-5/*-&

‘ ]
L -/L‘NV_ / = &w =
‘/L nhn Ar - . W

b o

L L
:L,\._\/ ‘_)Z:-:J(m—:

b 2

;
B - E/?M[LM]L

ks oo

o (B A ) =
494:.
; 0 AW" M gl &LDW
s
(\) mém-
- » |

S/O’Q /L‘.(,l,ooc—‘)l@jm(n)::k N

T;M'ﬂ Y %‘(M)::—jé::[ \/M>,2.{ I
4 a7 e el K (p=s nAnt ,e"wuji),
pﬁ‘hmn—\ JUNE SN ety A «LJ:IM 2
,%{,M i,.q P N,’:,;, Nz Z(:/v»_ & A A~

M}ﬁl&&h i ALJL)T/B/E AN—}\C,,\_‘/PAJ( ‘& Y S (&)
. A ade Ai i XJN\M,




(<)

S A, 2 L e bt

= —

/L‘N\ (/\4(—.-»4—5\,\/> 5 €t 4 /Crvv (L + - J—Q,\/) -g_({(

N o i1

f

(/fgx—wi—z) % dony /CW—F A mlrZ,

j-'v— ((fw&.«) T (AMJ«SN)) =

N— o

o /{,\,__ <ﬂ4 {—L,\—I— -—-+<~.+£N>

N—) o

N A Ot o)

N Y

:j-;M (A,\ «(—ﬂ,\() F/Lrw (L«-"‘ 4SA>

N= = NS
= S,\ + S.L/ é[ﬁs p
0‘ .
R M Z_(‘tm'*sm) i v A
Z__(‘ S ) = 5 + 3 Z&M-a-d(_“gm‘



/;,U\,‘:\/ “‘“‘J"’X‘”L’ Com— < /’e}"c\’\eé (ﬂ) ‘(:{7\-4,:—&-_ Tm-x
5 (antb) )

. S
e AN nanix 27 ~, Kk
Hn-¢ Cav\vUY.J.’I' t—\t\ /\o/g‘"""’” o 1 %
/[:;»61‘ A QH‘\?A( AN~ Mt’t?—-{:j < '//“’\"/M&_

Z_(A,,,J%SN) A Gt X—ﬂ?;"tﬁ\rng,“t\

A=A

(C) Cﬂ\r\r\a«j’\/\—"\”’\/{ A :‘l VMé“J(/Lé :"1 */Méi\l
£ g:_Am A Log bz, (pon

~A

00 & —od W*\MAK> '\L J_"‘JLY/
Z___(AM+SN) = Z,—(A—'\) = 0 p
A =

o~ Nasa_/ /(/L,«v\wyﬁt ;

Pa\ cfvjz/LpsLa AR PR 5 \a aee I< Ll A
i AR iy g 5 =4, VMéﬂ\' L‘m /LZ.L

= g’
G Arnstanws AR &A/Ymvfi' s~
Z_(k,.,d’sm) = Z_O+’\> ,
= A
b A:u—u—}( . O Vi NS> D
L»\fc,.o\,h Arn— {—M Z,(‘ 43«/\) Conar oy Conpmy A—

~TA

X’\r—k ﬂ/d—z /\J«/fv) OQ"\r(/\}L_‘



