Departamento de Matematica da Universidade de Aveiro
Célculo I - agr. 4 2020/21

2.° teste - turma TP4A-6 Duracao: 1h15

o Este teste termina com a palavra FIM e a indicagao da cotagao das questoes.

o Todos os raciocinios devem ser convenientemente justificados e todas as respostas devem ser
cuidadosamente redigidas.

1. Calcula as primitivas das seguintes fungoes:

(a) In(a? + 1) (b) s : (c) 7
n(x : : )
224+ x—2 V4 — x?
Sugestao: Na alinea (a) utiliza primitivagdo por partes e na alinea (c) faz uma substituigao

trigonométrica x = asint, t €] — 7, 7], para um valor de a conveniente.

2. Seja A= {(z,y) €eR?: y >0, y < 2u, yg%, 0<ax<4}.

(a) Calcula os pontos de interse¢ao dos graficos de y = 2z e de y = %

Nota: Para efeitos da resolucao das alineas seguintes informa-se que a solucao é (1,2),
mas nenhuma cotacao teras na presente alinea se apenas verificares que este ponto
satisfaz as duas equacoes.

(b) Representa geometricamente a regiao .A.

(c) Calcula a drea da regiao A.

3. (a) Define, paraa < ben € N, soma de Riemann S(f, P,, C),) de uma fungao f : [a,b] — R
associada a uma particdo P, de [a,b] e a uma sequéncia C), compativel com P,.
) 5 ) l, se x>0
(b) Considera agora a funcao f : [0, 1] — R definida por f(x) = S o ©Prova,
, se x=

a partir da definicao de integral de Riemann, que f nao é integravel.

Sugestao: Podes, por exemplo, considerar as partigoes 0 < % < % <. < "T_l <1
do intervalo [0, 1] e escolher as sequéncias compativeis de modo a que as somas de
Riemann correspondentes divirjam para infinito quando n — o0; se precisares, podes
tirar partido do facto de limy,_y00 1y % ser infinito.

FIM

Cotacgao:

1.10; 2.7 3.3



